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Unato¢ ulozenom naporu, mogucée je da se ponegdje potkrala kakova greska. Ukoliko uocite koju,

molim javite mi na e-mail matematicko.podzemlje(a)gmail.com da je ispravim. Hvala.

Isto tako, ukoliko imate (novijih) pismenih koji nisu sadrzani u ovom dokumentu, molim posaljite mi

ih da ih rijesim i uklju¢im. Hvala.



MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-02 (A)

1. Trokut ABC je odreden vrhovima A(3,—2,3), B(—2,1,2) i C(3,0,—1). Nadite opseg trokuta,
te odredite u stupnjevima kut a = é(er), /Td)

2. Odredite prirodno podrucje definicije funkcije, te njenu derivaciju u z = 1:
f(z) = arcsin(z — 1) + In(—2? + = + 2)

3. Odredite domenu, intervale konveksnosti i konkavnosti, te moguée tocke infleksije funkcije

J@) = (1) e

2
4. Izracunajte integral / (2x — 1)V 22 — xda.

1

5. Izracunajte veli¢inu onog dijela povrsine omedene parabolom y = —2% + 3z + 3 koji se nalazi
iznad pravca y = —1.
Rjesenja

1. O=2v354++20=2V5(V/7+1)
o = 67°47'32"

2. D(f) =10,2)
HOES

3. D(f)=R
na (—oo,1) i (3,400) konveksna; na (1,3) konkavna
tocke infleksije: T'(1, 2), T'(3, 12)

4. I=3V2

_ 125
5. p=12
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-02 (B)

1. Paralelogram ABCD ima zadane vrhove A(3,—2,3), B(—2,1,2) i C(3,0,—1). Nadite koordinate
cetvrtog vrha D te povrsinu paralelograma.
2. Odredite prirodno podrucje definicije zadane funkcije i njenu derivaciju:
f)=In(8—2z) - Va?+3x+4
3. Odredite domenu, intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije
flz)=(x—-1)-vVz+5.
3
4. Izracunajte integral / 22/ 23 — 4da.
2
5. Izracunajte veli¢inu onog dijela povrsine omedene parabolom y = 2% — 32 — 2 koji se nalazi ispod
pravea y = 2.
Rjesenja
1. D(8,-3,0)
P =10v6
2. D(f) = (—00,4)
/ _ V22+3z+4 | (2243)In(8—2x)
fiz) = r—4 T 222 +3z+4
3. D(f) =[-5,+)
na [—5, —3) raste, na (—3,400) pada
ekstrem Tinin(—3, —4/2)
4. T = 2(23v23-38)
5. p=1%

6
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-09 (A)
1. Nadite povrsinu i opseg trokuta ABC odredenog vektorima

AB = —2i+4j, AC = —3i+2j +2k.

2. Odredite prirodno podrucje definicije zadane funkcije i njenu derivaciju:

f(x) = arcsin(1 — 3z) + In(4a? — 4z + 1).

3. Odredite domenu, intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije

f(z) = a3/,

2
4. IzraCunajte integral parcijalnom integracijom / Vo n(2z) dx.
1
5. Skicirajte i izracunajte povrsinu omedenu grafom funkcije y = sinz, te pravcima y = —zvix = 3.
Rjesenja

1. P=6
O=2V/5+V17+3

2. D(f) =1[0,3\{3}
f(x) = \/6;39362 + 4x§f;;+l
3. D(f) = R\{0}

na (—o0,0) i <%, +o0) raste; na (0, %> pada

3
ekstrem Tinin ( % ,55)

4 T=148V2 4 822159 .34

2
b. P=1+7
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-09 (B)

1. Nadite opseg trokuta ABC i kut a = 4(@, m), ako su zadani vektori

AB = (-2,4,0), AC =(-3,2,2)

2. Odredite prirodno podrucje definicije, inverznu funkciju i derivaciju funkcije u x = 1, ako je

f(x) =arcsin[2(x — 1)] + 7

3. Odredite domenu, intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije

5—=x

r = ——
4 Metod fituciie izrad o int 1/1 2x dx

. Metodom supstitucije izracunajte integra _

P ) . Sl N S g |

5. Skicirajte i izracunajte povrsinu omedenu grafom funkcije y = cosz, te pravcimay = =2,z = —5

1 =T
1.’E—2.

Rjesenja

1. 0=2V5+V17+3
a = 40°36/4.6"

3. D(f) = R\{-3,3}
na (1,3) i (3,9) raste; na (—oo,—3), (=3,1) i (9, +00) pada
ekstremi: Tinin(1, 3), Trmax(9, 15)

4.1=1%

5. P=2+42nm
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-16 (A)

. Dani su podatci za dva vektora: | = 3, |ii| = 1, Z(m, ) = 30°. Odredite duljinu vektora 7 —1i.

. Odredite prirodno podrugje definicije zadane funkcije i tangentu na njen graf u tocki s apscisom

x=0:
6—290

. Odredite domenu, intervale rasta i pada, te lokalne ekstreme funkcije
fle)=2z—-1)-Vx+1

2

. Metodom supstitucije izracunajte integral: / dz.

14 26

. Skicirajte i izracunajte povréinu omedenu grafom funkcije y = sin x, te parabolom y = z? — 7.

Rjesenja

M — i = V10 — 3v/3 ~ 2.19

. D(f) =R\{3}
y=2x+1

- D(f) = [-1, +0)
pada na [—1, —3), raste na (—3, +00)

ekstrem Tmin(—%, —/2)
. I =arctgz3 +C

. P=24 im0~ 717
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-16 (B)

. Dani su podatci za dva vektora: | = 3, || = 2, Z(m, ) = 60°. Odredite duljinu vektora m+1i.
. Odredite prirodno podrucje definicije i drugu derivaciju zadane funkcije u tocki z = 0:

fle)=2z—-1)-Va+1

. Odredite domenu, intervale rasta i pada, te moguce lokalne ekstreme funkcije

4 —2x
o)==
Metod fitucije izracunajte integral | ——— % 4
. Metodom supstitucije izra¢unajte integra —dx.
! J s V1i+z—a3
T .. . . o .. - ) 2
. Skicirajte i izracunajte povrsinu omedenu grafom funkcije y = cos z, te parabolom y = z* — 7.
Rjesenja
L m 41 = V19
- D(f) = [-1,400)
F1(0) =%
- D(f) = R\{-2}
funkcija pada na (—oo, —2) i (—2, c0)
funkcija nema ekstrema
A=2V1+x—-23+C
L P=2+T ~ 717
INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531 7
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-04-20

1. Zadana su dva vektora u prostoru F=i- 3;—1— kig=i-— 4}4— 2k. Odredite kut medu njima u
stupnjevima, minutama i sekundama i veli¢inu koja se zove rad W = F - 5.

1— 22
%

2. Odredite domenu funkcije f(z) =In i izraCunajte f’ (%) s tocnos¢u na dvije decimale.

3. Odredite domenu, intervale rasta i pada, te moguce lokalne ekstreme funkcije

4 — 2z
4 — g2’

/ 1 2x dx

o Tr+222+1

5. Skicirajte medusobni polozaj krivulja y = 2> —3z+1iy = —x
povrsinu s tocnoséu na dvije decimale.

fz) =

4. Izracunajte integral

2 _ 45, te izratunajte omedenu

Rjesenja
1. ¢ = 9°16'28"
W =15

2. D(f) = (=1, )\{0}
f'(3) = —5.33

5. D(f) = R\{~2}
funkcija pada na (—oo, —2) i (-2, 00)
funkcija nema ekstrema

4. I =0.5
5. P=9
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-06-15 (A)

1. Trokut ABC zadan je pomodéu vektora AB = -3 — ki AC = —2i + k. Odredite njegov opseg i
sve kuteve u trokutu.
2. Odredite domenu funkcije f(z) = In(2? — 11) i tangentu na njen graf u tocki s apscisom = = 4.
3. Odredite domenu, intervale rasta i pada, te lokalne ekstreme funkcije f(z) = (z — 1) - V& + 5.
: 2
4. Izracunajte /smxcosa: dx
ctgx
5. Skicirajte i izrac¢unajte s totnoséu na dvije decimale povr§inu omedenenu krivuljama y = sin 7z
iy=a2?— 3.
Rjesenja
1. 0=V10+2V5
o =45° 0 =45° v =90°
2. D(f) = (—o00, —V/11) U (V11, +00)
Yy = %:c - % +1Inb
3. D(f) =[-5,+0o0)
na [—5, —3) pada, na (—3, +00) raste
lok. ekstrem: Tiyin(—3, —4v/2)
4. I = %sin?’;r—l—C
5. P=2+5~5.14

INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531 9
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-06-15 (B)

3. Odredite domenu, intervale rasta i pada, te lokalne ekstreme funkcije f(z) = x3e

1. Trokut ABC zadan je pomodéu vektora AB = -3 — ki AC = —2i + k. Odredite njegov opseg i
sve kuteve u trokutu.

2. Odredite domenu funkcije f(x) = v 22 — 62 i tangentu na njen graf u tocki s apscisom z = —1.

2/z

4. IzraCunajte /siancosa:tga;da:.

5. Skicirajte i izracunajte s to¢nosc¢u na dvije decimale povrSinu omedenu krivuljama y = cosx i

y = 42? — 72,

Rjesenja

1. O=v10+2V5
o =45° (3 =45° v =90°
Yy = —i? T+ %

3. D(f) =R\{0}
raste na (—oo,0), (
lok. ekstrem: Tinin(

, +00); pada na (0, %>

, 57€”)

WIN colro

4. 1=2sin*z+C

5. P =2+ 37% ~ 22,67
Napomena: gornje je izracunato za m ~ 3.14159

10
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-06-29

1. Izracunajte povrSinu paralelograma i duljine njegovih dijagonala ako je paralelogram razapet
vektorimad =1+ j+kib=2i—j+ k.

2. Odredite domenu funkcije f(x) = In(cosz) i tangentu na njen graf u tocki s apscisom x = 27.

3. Odredite domenu, intervale rasta i pada, te lokalne ekstreme funkcije

x

fz) =

In?x

4. Izracunajte

/ Vv1+ arctga;
dx

1422

5. Skicirajte i izracunajte s toénoséu na dvije decimale povrsinu omedenu grafom funkcije f(z) =

—x? 4+ 3x — 2 i pravcem y = —2x + 2.
Rjesenja

1. P=+V14
di =5, dy = V13

2. D(f)={(-5 +k-2m, 5 +k-2m),k € Z}
y=0

3. D(f) = (0, +00)\{1}
raste na (0,1) i (2, +o0); pada na (1, e?)

mm( 76 )

N

3/2 _
4. I = (4+7)
12
5. P=4.5
INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531 11
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-07-06

1. Totke A(1,1,1), B(2,3,1) i C(0,2,1) su vrhovi trokuta ABC'. Izracunajte povrsinu trokuta i
sve kuteve u njemu.
20+ 1

2. Odredite domenu funkcije f(z) = 7953
T T —

i tangentu na njen graf u tocki s apscisom x = 2.

3. Odredite domenu, intervale konveksnosti i konkavnosti, te tocke infleksije funkcije

1

1@ = s

4. Izracunajte [z?Inzdz.

5. Skicirajte i izracunajte s toénoséu na dvije decimale povrsinu omedenu grafom funkcije f(z) =

cos 2z na intervalu [—%, ﬂ i pravecem y = —%.
Rjesenja
1. P=2

a = 53°7'48", 3 = 36°52'12", v = 90°
2. D(f) =R\{-3,1}
Y = —%:1: + %

3. D(f) =R
konkavna na (—oo, —1) i (1, 400); konveksna na (—1,1)
tocke infleksije: 7'(—1,1), T(1, 1)

3 3
T T
4. I=——-—+C
3 9
s
5. P=—+1
4
12 INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-02-01 (A)

1.

. Odredite domenu funkcije f(z) =

Trokut ABC je odreden s vrhovima A(1,1,1), B(2,3,1), C(0,2,1). Odredite povrsinu trokuta i
duljinu visine spustene iz vrha C.

i izracunajte f'(3) s toénoséu na dvije decimale.

Nz
V41

. Odredite domenu, intervale konveksnosti i konkavnosti, te tocke infleksije funkcije

f(z) = arctg <1 + i) .

. Metodom supstitucije rijesite

1
T
/ e
o Vbhx?2 -5

5. Skicirajte i izra¢unajte povrsinu omedenu grafom funkcije y = cos x, te pravcima y = % iz=7.
Rjesenja.
. P=3
_ 3
Ve = %
2. Dy =RI = [0, +00)
1(3) = 0.03 (f'(3) =0.038675...)
3. Dy ? R\{0}
I(—5,-7%)
na (—oo, —3) konkavna; na (—3%,0) i (0, +00) konveksna
4. I =—3(Y/-5)? ~ 0.4386
_ V32
5. P =Yoo ¥s — 4
INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531 13
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-02-01 (B)

1. Trokut ABC zadan je pomoc¢u vektora AB = —3i — ki AC = —2i + k. Odredite opseg trokuta
i sve kuteve u njemu.

1
2. Odredite domenu funkcije f(z) = 2Ty izracunajte f'(3) s toénoséu na dvije decimale.

Jz

3. Odredite domenu, intervale konveksnosti i konkavnosti, te tocke infleksije funkcije f(z) = xIn?x.

4 2
2
/ 2
0o vVad+18

5. Skicirajte i izracunajte povrsinu omedenu grafom funkcije y = sinz, te pravcima y = —xvix = 7.

4. Metodom supstitucije rijesite

Rjesenja.
1. 0O=v10+2V5
a=[3=45° v =90°

2. Dy =R" = (0, +00)
f/(3) ~ 0.08 (f/(?)) = 0.086736.. )

14 INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-02-15 (A)

1. Paralelogram ABCD je odreden vrhovima A(1,1,1), B(2,3,1), D(0,2,1). Odredite koordinate
vrha C' i povrSinu paralelograma.
2. Odredite domenu funkcije f(x) = (z 4+ 3)v5xz? — 20 i izracunajte f’(3) s tocnoséu na dvije
decimale.
3. Odredite domenu, intervale konveksnosti i konkavnosti, te tocke infleksije funkcije
f(z) =In(1 + 2?)
4. Rijesite parcijalnom integracijom [ 23 In(2z)dz.
5. Skicirajte i izra¢unajte povriinu omedenu grafom funkcije y = 22 — 72+ 6 i pravcem y = —z + 1.
Rjesenja.
1. C(1,4,1)
P=4
2. Dy = (—00,-2]U[2+ 00)
f'(3) =23
3. Dy =R
Il(*l, In 2), 12(1, In 2)
na (—oo, —1) i (1, +00) konkavna; na (—1,1) konveksna
4. I = %anaz—%JrC
_ 32
5. P =%
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-02-15 (B)

1. Trokut ABC zadan je pomocu vektora AB = —65—#;— kiAC =—2i— 3}— k. Odredite opseg
i povrsinu trokuta.
2. Odredite domenu funkcije f(z) = (x 4+ 2)vVx? + 4z 1 izra¢unajte f'(1) s tocnoséu na dvije deci-
male.
3. Odredite domenu, intervale konveksnosti i konkavnosti, te tocke infleksije funkcije
fla) ="
4. Rijesite parcijalnom integracijom [ v/zIn(4z)dz.
5. Skicirajte i izracunajte povréinu omedenu grafom funkcije y = 222 — 1 i pravcem y = 1.
Rjesenja.
1. O=+38+4V2+/14
P=6V3
2. Dy = (—o0, —4) U (0, +00)
(1) =6.26
3. Dy =R
konveksna na (—oo, — §> (‘[ +00); konkavna na (—%2, @)
tocke infleksije: T'(— i ,ve), T (i Ve)
4. 1=2%Vr3In(dz) — $Vad3 + C
5. P =
16 INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-04-12 (A)

1. Paralelogram ABCD je odreden vrhovima A(1,1,1), B(2,3,1), D(0,2,1). Odredite koordinate

vrha C' i povrSinu paralelograma.

. . 2e+1 i - .
2. Odredite domenu funkcije f(z) = P v i tangentu na njen graf u tocki s apscisom x = 2.
x T —
3. Odredite domenu, intervale rasta i pada, te lokalne ekstreme funkcije
flx)=(z—1)vVz+5
sin z cos®
4. Izracunajte / _—
ctgx
5. Skicirajte i izra¢unajte povrsinu omedenu grafom funkcije y = 22 — 7z +6 i pravcem y = —z + 1.
RjesSenja.

1. C(1,4,1)

P=4
2. D=R\{-3,1}

Yy = —%x + %
3. Df = [—5, +OO>

na [—5, —3) pada; na (—3, +00) raste

Tmin(_3a _4\/5)
4. I =gsin*z+C

_ 32

5. P =%

INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531 17
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-04-12 (B)

. Odredite domenu funkcije f(z) =

. Trokut ABC zadan je pomocu vektora AB = —65—#;— kiAC =—2i— 3}— k. Odredite opseg

i povrsinu trokuta.

3z —1 | . o .
3 5 i tangentu na njen graf u tocki s apscisom x = 1.
72 — 1 —

. Odredite domenu, intervale rasta i pada, te lokalne ekstreme funkcije

2

f(z) = 2ex

. Izra¢unajte [ sin2zcosztgzdx

. Skicirajte i izra¢unajte povrsinu omedenu grafom funkcije y = 222 — 1 i pravcem y = 1.

RjeSenja.

. P=

1. O =38 +4V2+ 14

P =63

. Dy =R\{-1,2}
y=—2x+1
. Dy =R\{0}

raste na (—oo,0), (%, +00); pada na (0, %>
2 3)

2
g3
ekstrem: Tiin(35, 57¢

. I:%sin?’x—k(]

wloo

18
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MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-06-14 (A)

1.

Izrac¢unajte povrsinu i duljinu visine nad duljom stranicom paralelograma razapetog vektorima
d = 2m+ 31, b= 3m — 7 ako je |m| = 2, |7i| = 1, a kut izmedu vektora ni i 7 je 3.

Odredite domenu i prvu derivaciju funkcije f(x) = In(cosz) — cos?(e®).

Odredite domenu, intervale konveksnosti i konkavnosti te tocke infleksije funkcije

f(@) = (1 +a?)e”

. Rijesite parcijalnom integracijom [ z?In(2z)dz.

. Skicirajte i izra¢unajte povrsinu omedenu grafovima f-ja f(r) = —22—32—21 g(z) = 2®+42+3

RjeSenja.

. P=11V3

. Dy ={(=5 +2km, 5 +2kn) :kcZ}

f(x) = e*sin(2e”) — tgx

. D;=R

Il(_ga g)a 12(_17 %)
konveksna na (—oo, —3) i (—1, +00), konkavna na (—3, —1)

INSTRUKCLJE 1Z MATEMATIKE, VLADIMIR MARJANOVIC, 099 59 59 531 19
www.matematicko-podzemlje.com



MATEMATIKA 1 — Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-06-14 (B)

1. Izracunajte povrsinu i duljinu visine nad duljom stranicom paralelograma razapetog vektorima
d=m —2m, b= 3m — 7 ako je |m| = 1, 7| = 2, a kut izmedu vektora m i 7 je 7.

in(2
2. Odredite domenu i derivaciju funkcije f(x) = M

= u tocki s apscisom z = %
1+ cosz

6.
3. Odredite domenu, intervale konveksnosti i konkavnosti te tocke infleksije funkcije

f(x) = 16x(x —1)3

4. Rijesite parcijalnom integracijom [ re?® dx.

5. Skicirajte i izra¢unajte povrinu omedenu grafovima f-ja f(z) = 22 — 1i g(z) = —2% + 32 + 4.
Rjesenja.
1. P=5V2

2. Dy =R\{7 +2knm,k € Z}
(%) = 443V3
6 (24+v3)2
3. Dy =R
konveksna na (—oo %>, (1, +00); konkavna na (%, 1)
tocke infleksije: T'(3, —1), T(1,0)

1 . 2x 1 2x
4.I—2xe 7€

_ 343
5. P =38
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